[image: image1.wmf](

)

sin,

fxx

=


   期末学习辅导班

复

习

资

料
（微积分）

华东交通大学学生会学习部

微积分（一）
1、填空题：
1）设
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2）设
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5）设
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2、选择题：
1）函数
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2）设数列的通项为
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4）当
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5）函数
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3、解答题：
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 2）设当
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4）设
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5）当
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[image: image92.wmf]0

x

®

时，
[image: image93.wmf]1tan1sin

xx

+--

与
[image: image94.wmf]x

是等价无穷小
6）求
[image: image95.wmf]1

4

0

2sin

lim()

1

x

x

x

ex

x

e

®

+

+

+


解：
[image: image96.wmf]3

14

44

00

2sin2sin

lim()lim()

11

xxx

xx

xx

exeex

xx

ee

++

--

-

®®

++

+=+

++

Q

 
[image: image97.wmf]011

=+=

     
      
[image: image98.wmf]11

44

00

2sin2sin

lim()lim()

11

xx

xx

xx

exex

xx

ee

--

®®

++

+=-

++



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image99.wmf]211

=-=

     
[image: image100.wmf]1

4

0

2sin

lim()1

1

x

x

x

ex

x

e

®

+

\+=

+


7）求
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8）当
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4. 证明题：设函数
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微积分（二）
1、填空题：
1）设
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2）设
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3）设
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4）设
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2、选择题：
1）设函数
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2）曲线
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xx

fee

¢


3、解答题：
 1）设曲线
[image: image198.wmf]()

fx

在点
[image: image199.wmf]()

fx

处的切线交
[image: image200.wmf]()

fx

轴于点
[image: image201.wmf]()

fx

 ，求
[image: image202.wmf]()

fx


解：
[image: image203.wmf]1

()

n

fxnx

-

¢

=

Q

      
[image: image204.wmf](1)

kfn

¢

\==

切

         则切线方程为：
[image: image205.wmf](1)1

ynx

=-+

   
    当
[image: image206.wmf]0

y

=

时， 
[image: image207.wmf]1
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[image: image208.wmf]1
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 2）设
[image: image209.wmf]2

ln(1)

xx

yee

=++

，求
[image: image210.wmf].

y

¢

；
解：
[image: image211.wmf]22
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[image: image212.wmf]2

2

1

x
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3）设
[image: image213.wmf]lntancoslntan

2

x

yxx

=-×

，求
[image: image214.wmf]y

¢

；
解： 
[image: image215.wmf]22

2

111

seccoslntancossec
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x
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yxxxx
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[image: image216.wmf]sinsinlntansinsinlntan

xxxxxx

=+-=


4）设方程
[image: image217.wmf]sin()ln()

xyyxx

--=

，确定函数
[image: image218.wmf]()

yyx

=

，求
[image: image219.wmf](0)

y

¢


解：  
[image: image220.wmf]1

cos()()()1

xyydxxdydydx

yx

+--=

-

Q

    当
[image: image221.wmf]0

x

=

时，
[image: image222.wmf]1,

y

=

   则
[image: image223.wmf]0

1

x

dy

dx

=

=


5）设
[image: image224.wmf]1

0
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1
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x
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x
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e

x
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=
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，求
[image: image225.wmf](0),(0),

ff

-+

¢¢

并确定
[image: image226.wmf]()

fx

在
[image: image227.wmf]0

x

=

处的可导性。
解：  
[image: image228.wmf]1
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1
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[image: image229.wmf]1
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1
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e

f

h

+

+

®

+

¢
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   则
[image: image230.wmf]()

fx

在 
[image: image231.wmf]0

x

=

 处不可导。
6）求曲线
[image: image232.wmf]2

1

cos

xt

yt

ì

=+

í

=

î

的
[image: image233.wmf]dy

dx

和
[image: image234.wmf]2

2

dy

dx

。
解：   
[image: image235.wmf]2
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[image: image236.wmf]sinsin
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而
[image: image237.wmf]22

sin2cos2sincossin

()()

242

dyttttttt
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则
[image: image238.wmf]2
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7）设
[image: image239.wmf]()

yfxy

=+

，

，
[image: image240.wmf]f

具有二阶导数，且
[image: image241.wmf]()1

fxy

¢

+¹-

，求
[image: image242.wmf]2

2

.

dy

dx

。
解：  
[image: image243.wmf]()(1)

dydy

fxy

dxdx
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=+×+
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      解出
[image: image244.wmf]()
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又
[image: image245.wmf]22
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解出
[image: image246.wmf]2
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8）设
[image: image247.wmf]()

(ln),

fx

yfxe

=

，且
[image: image248.wmf]f

可微，求
[image: image249.wmf]dy

。
解：  
[image: image250.wmf]()()()()
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(ln)(ln)(ln)()(ln)

fxfxfxfx

dyedfxfxdefxedxefxfxdx

x

¢¢

=+=+



[image: image251.wmf]()
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efxfxfxdx
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4、 证明题：证明曲线
[image: image252.wmf]xya

+=

（
[image: image253.wmf]a

为常数）上任一点的切线在两坐标轴上的截距之和为常数。
证明：设
[image: image254.wmf]00

(,)

xy

为曲线
[image: image255.wmf]xya

+=

上任一点      
[image: image256.wmf]11

0

22
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Q

     
[image: image257.wmf]y
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x
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  则切线方程为：
[image: image258.wmf]0

00

0

()
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yxxy

x

=--+

     当
[image: image259.wmf]0

x

=

时，
[image: image260.wmf]000
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      当
[image: image261.wmf]0

y

=

时，
[image: image262.wmf]000

xxxy
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         而
[image: image263.wmf]2
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xyxxyyxyxya
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则曲线
[image: image264.wmf]xya

+=

（
[image: image265.wmf]a

为常数）上任一点的切线在两坐标轴上的截距之和为常数。
微积分（三）
1、填空题：
1）函数
[image: image266.wmf]2

21

yxx

=-+

在区间［－1，2］上满足拉格朗日定理的
[image: image267.wmf]x
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[image: image268.wmf]1
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[image: image269.wmf]2
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[image: image270.wmf]()41
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[image: image271.wmf](2)(1)74
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[image: image272.wmf]1

()411
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f

xxx
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2）函数
[image: image273.wmf]2

ln(1)

yx

=+

的单调减区间为：    
[image: image274.wmf](,0)
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           ；

    
[image: image275.wmf]2
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1
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[image: image276.wmf]2
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3）若商品需求函数
[image: image277.wmf]3
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 EMBED Equation.DSMT4 [image: image278.wmf](0),

A

>

则
[image: image279.wmf]2

P

=

时，Q对P的弹性
[image: image280.wmf](2)

h

=

        
[image: image281.wmf]2

3

           ；


[image: image282.wmf]2
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4）函数
[image: image283.wmf]x

yxe

-

=

的凸区间为    
[image: image284.wmf](,2)
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[image: image285.wmf](1)
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[image: image286.wmf](2)02
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yexyx
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5）函数
[image: image287.wmf]3

32

yxx

=-+

的极小值为：    
[image: image288.wmf](1)0

y

=

            ；


[image: image289.wmf]2
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[image: image290.wmf]1,0;1,0

xyxy
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2、选择题：
1）设
[image: image291.wmf]()(1)

fxxx

=-

，则下列结论正确的是（   C   ）         
[image: image292.wmf]2
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   A、
[image: image293.wmf]0

x

=

是
[image: image294.wmf]()

fx

的极值点，但(0,0)不是曲线
[image: image295.wmf]()
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=

的拐点   
[image: image296.wmf]210,1
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B、
[image: image297.wmf]0

x

=

不是
[image: image298.wmf]()

fx

的极值点，但(0,0)是曲线
[image: image299.wmf]()
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的拐点      
[image: image300.wmf]20,1
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C、
[image: image301.wmf]0

x

=

是
[image: image302.wmf]()

fx

的极值点，但(0,0)也是曲线
[image: image303.wmf]()

yfx

=

的拐点

D、
[image: image304.wmf]0

x

=

不是
[image: image305.wmf]()

fx

的极值点，但(0,0)也不是曲线
[image: image306.wmf]()

yfx

=

的拐点
2）曲线
[image: image307.wmf]1

ln(1),

x

ye

x

=++

渐近线的条数为（  A    ）
  A、3          B、2          C、2        D、0
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[image: image309.wmf]lim()00

x

fxy

®-¥

=\=

  
[image: image310.wmf]0

lim()0

x

fxx

®

=¥\=



[image: image311.wmf]()ln(1))
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3）设商品的需求函数为
[image: image312.wmf]1602,

QP

=-

其中Q，P 分别表示需求量和价格，如果该商品需求弹性的绝对值等于1，则商品的价格是（  D    ）
  A、10      B、20       C、30        D、40
 
[image: image313.wmf]00
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4）下列各式中，当
[image: image314.wmf]0

x

>

时成立的是（   B   ）
  A、
[image: image315.wmf]1

x

ex

<+

       B、
[image: image316.wmf]sin

xx

>

        C、
[image: image317.wmf]x

eex
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        D、
[image: image318.wmf]ln(1)
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[image: image319.wmf]()1()10()0()(0)1
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[image: image320.wmf]()sin()1cos0()0sin
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[image: image321.wmf]()()1()0
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[image: image322.wmf]()ln(1)()0()0ln(1)
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4）下列结论正确的是（   C   ）
  A、
[image: image323.wmf]0

()

fx

是
[image: image324.wmf]()

fx

的极值，则
[image: image325.wmf]0

()0

fx

¢

=

      B、
[image: image326.wmf]00

(,())

xfx

是曲线
[image: image327.wmf]()

fx

的拐点，则
[image: image328.wmf]0

()0
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  C、若
[image: image329.wmf]()

yfx

=

在
[image: image330.wmf]0

x

处可导，则
[image: image331.wmf]()

yfx

=

在
[image: image332.wmf]00

(,())

xfx

处切线存在。
 D、若
[image: image333.wmf]()

yfx

=

在
[image: image334.wmf]00

(,())

xfx

处切线存在，则
[image: image335.wmf]()

yfx

=

在
[image: image336.wmf]0

x

处可导

 
[image: image337.wmf]0
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 可能不存在     
[image: image338.wmf]0
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 可能不存在
3、解答题：
 1）求
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解：
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 2）求
[image: image348.wmf]2
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；
解：
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3）求
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解：设 
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[image: image360.wmf]111

12

ln[ln()ln]

xxx

n

ynxaaan

=+++-

L


     
[image: image361.wmf]limln

x

y

®¥

Q



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image362.wmf]111

12

1

ln()ln

lim

xxx

n

x

nx

aaan

®¥

+++-

=

L


[image: image363.wmf]111

112

1

12

2

11

1122

11

(lnlnln)()

lim

()

xxx

xx

x

n

nn

x

aaa

x

n

x

aaaaaa

+++

®¥

+++-

=

-

L

L



[image: image364.wmf]1

12

1

(lnlnln)

n

n

n

aaa

+++

=

L



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image365.wmf]12
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4）设函数
[image: image366.wmf]()
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=

由方程
[image: image367.wmf]ln0
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-+=

，试判断曲线
[image: image368.wmf]()
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=

在点(1,1)附近的凹凸性。
解：  
[image: image369.wmf]ln10
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[image: image370.wmf]1
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[image: image371.wmf]1
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[image: image373.wmf]()
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函

数

在点(1,1)附近是凸的。
5）设某商品的需求函数为
[image: image374.wmf]1005,

Qp

=-

，其中价格
[image: image375.wmf](0,20),
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Î


[image: image376.wmf]Q

为需求量，1）求需求量对价格的弹性
[image: image377.wmf](0);
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2）推导（其中R为收益），并用弹性说明价格在何范围内变化时，降低价格反而使收益增加。
解：
[image: image378.wmf]1)()()(5)
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     2）
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        令
[image: image382.wmf]2020
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[image: image383.wmf]10
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[image: image384.wmf]1020
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时，降低价格反而使收益增加。
6）求函数
[image: image385.wmf]2
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的单调区间与极值。
解：
[image: image386.wmf](
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[image: image387.wmf] 0
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[image: image388.wmf]1
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由于
[image: image389.wmf](1,1)

x
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时，
[image: image390.wmf]0
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  ，函数是单调增加的； 当
[image: image391.wmf](,1)(1,)
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 时，
[image: image392.wmf]0
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  ，函数是单调减少的， 则函数的单增区间为
[image: image393.wmf](1,1)
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；单减区间为
[image: image394.wmf](,1)(1,)
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；在
[image: image395.wmf]1
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时取得极大值
[image: image396.wmf]1
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；在
[image: image397.wmf]1

x
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时，取得极小值
[image: image398.wmf]1
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7）求
[image: image399.wmf]21

33

2

()(1)

fxxx

=--

在［－2，2］上的最大值与最小值。
解：
[image: image400.wmf]12

33

2

21

()(1)2

33

fxxxx

--

¢

=--×

Q

    令
[image: image401.wmf]()0
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[image: image403.wmf]0,1
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为函数不可导的点    

 而
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