
高等数学(A)I 期末考试试卷(一)

一、填空题(每题 3 分，共 15 分)

21  lim ( 4 3 2 ) _____________
x

x x x


  、极限

2  ln (e,e) ________________________y x x、曲线 在点 处的切线方程为

2

3  ________________________
2

xy
x




、曲线 的斜渐近线方程为

2 2

14  d ________________________
(1 )

x
x x


、不定积分

2

0
5  sin d ___________x x

、定积分

二、选择题(每题 3 分，共 15 分)

3sin
1  ( ) d (       )

2cos

2 2 3 3    A. tan d       B. tan       C. cot d        D. cot
3 3 2 2

x t
y y x y

y t

t x t t x t

  


   

、设方程 确定函数 ，则

212  0 sec 1 (       )
2

    A.       B.       C.        D. 

x x x 、当 时，无穷小 是 的

高阶无穷小 低阶无穷小 同阶不等价无穷小 等价无穷小

33  3 (       )

    A.  1     B.  2      C.  1       D.  2

y x x

x y x y

 

     

、函数 的极小值点为

4  (       )

     A. ( )d ( )                         B. e (e )d (e )

     C. cos (sin )d (sin )       D.  sin (cos ) d (cos )

x x xf x x f x C f x f C

xf x x f x C xf x x f x C

    

    

 

 

、下列结论错误的是

+ 1 1

2 21 1 0 0

5  (        )

1 1 1 1     A.  d     B. d     C.  d     D. dx x x x
x x x x

 

   

、下列反常积分收敛的是

三、解答题(每题 7 分，共 42 分)

2 2 2

1 21 lim( ).
1 2n

n
n n n n

  
  

、求极限

0
3

ln(cos )d
02 ( ) 0 .

0

x
t t

xf x x ax
a x


  





，

、设函数 在点 处连续，求常数

，



3 ( ) ( ) 1 .y f x y y y x f f y y     、设方程 确定 ,其中 具有二阶导数且 ,求 及

2

e4  d .
(1 e )

x

x

x x
、求不定积分

3
2 2 2
0

5  (4 ) d .x x、求定积分

cos6  1x
y xy y
x x    、求微分方程 满足 的特解.

四、综合题(每题 10 分，共 20 分)

1  2 3 e xy y y x    、求微分方程 的通解.

2
2 12  

2
yx y x

x


 、求由曲线 及 围成平面图形的面积

及该平面图形绕 轴旋转一周所形成的旋转体的体积.

五、证明题(每题 8分，共 8 分)

( ) [0, 2] (0, 2) (1) (2) 0

( )(0, 2) ( )
2

f x f f

ff  
 




  

设 在 连续，在 内可导且 ，

证明：至少存在一点 ，使 .



高等数学(A)I 期末考试试卷(二)

一、填空题(每题 3 分，共 15 分)

2 21  0 1 1   ______x x ax a   、设当 时,无穷小量 与 等价，则

0

(1 ) (1 2 )2  (1) 3 lim ______
x

f x f xf
x

    、设 ，则极限

3  4 (2 2) _________xy K 、曲线 在点 ，处的曲率为 （本次不作要求）

4  2 cos 0 _____
4

r S
     、曲线 及射线 、 围成平面图形的面积

25  1 [1 3] ______y x 、函数 在区间 ，上的平均值 （本次不作要求）

二、选择题(每题 3 分，共 15 分)

2cos cos1  ( )
1 sin 4

1 1A. (1 2 B. 1 2 C. D. 
1 2 1 2

x t t t
y t

  
  

   
 

、曲线 上在对应 点处的法线斜率为 　　　

　 )　　 　　 　　

2 2

2 2

( )2  d arcsin ( )d ( )

1 1A. 1 B. 1 C. D. 
1 1

f x x x C f x x
x

x C x C C C
x x

  

       
 

 、设 ，则 　　　

　 　　 　　 　　

2 2
0

3  max{ }d ( )
8 17 11    A. 2       B.       C.         D.  
3 6 6

x x x 、定积分 , 　　　

　

1
34  1 0 (      )

6 3 2   A.           B.         C.         D.   
7 7 5 5

y x y x x

   

  、由曲线 及直线 、 围成的平面图形绕 轴旋转一周所形成立体的体积为

3

3 3 2 3 2 3

5  5 6 e * (        )

     A.  * ( )e     B. * ( )e     C.  * ( )e     D. * e

x

x x x x

y y y x y

y ax b y x ax b y x ax b y ax

   

      

、微分方程 的特解 可设为

三、解答题(每题 7 分，共 42 分)
1 1 1 11  lim[ ].

1 3 2 4 3 5 ( 2)n n n
   

   
、求极限

2 20

1 12  lim( ).
sinx x x

、求极限

23  ln(e 1 e ) d .x xy y  、设 ，求微分 　



14  d .
1 e x

x


、求不定积分

1 13
0

5  ( ) 1 d ( )d .
x

f x t t x f x x  、设 ，求定积分

16  tan
4x

y yy y y
x x


   、求微分方程 满足 的特解 .

四、综合题(每题 10 分，共 20 分)
ln1  ( ) (1) ( ) (2) ( )xf x f x y f x
x

 、设 ， 求函数 的极值； 求曲线 的拐点.

2、设函数 ( )y y x 满足条件
2 3 0

(0) 2 (0) 6
y y y
y y
   

    ,
，求反常积分

0
( )d .y x x





五、证明题(每题 8分，共 8 分)

0
( ) [0  1] ( ) 1 2 ( )d 1

(0.1)

x
f x f x x f t t  设 在 ， 上连续且 ，证明：方程

在 内有且仅有一个实根.



高等数学(A)I 期末考试试卷(三)

一、填空题(每题 3 分，共 15 分)
1

1  lim(1 3 5 ) ______n n n
n

  、极限

2  cos sin d ___________y x x x y  、设 ，则

4 23  ( ) 8 2 [ 1, 3] ______f x x x M    、函数 在区间 上的最大值

21

14  d ________
(1 )

x
x x




、无穷积分

25  2 ______y x y x y V  、曲线 与直线 围成图形绕 轴旋转一周所形成的旋转体的体积

二、选择题(每题 3 分，共 15 分)

0

sin 2 21  lim( sin ) ( ).

A.4 B.0 C.2 D.

x

x x
x x

 



、极限 　　　

　 　　　 　　　 　　　 　

(50)2  cos (       )

    A. cos       B.  cos        C. sin         D. sin

y x y

x x x x

 

 

、设 ，则

2

2 2 2 24 4 4 4

3  e ( ) (2 )d (       )

1 1    A.  e     B. e     C.  e     D.  e
2 2

x

x x x x

f x f x x

C C C C



   



     

、设 为 的一个原函数，则

3
0

4  sin sin d (       )

4 2 4     A. 0        B.       C.         D.  
3 3 3

x x x


 



、定积分

2

2 2 2 2
1 2 1 2

2 2 2 2
1 2 1 2

5   e 2 ( )
1 1     A.  e            B.  e   
2 2
1 1     C.  e           D.  e
4 4

x

x x

x x

y

y x C x C y x C x C

y x C x C y x C x C



 

 

  

        

        

、微分方程 的通解为 　　　

　

三、解答题(每题 7 分，共 42 分)

2

022

2e 1 d d
1 ( ) .

d d4( 1)e

t

tt

x t y y
y y x

x xy t t 

   
 

  
、设函数 由方程 确定，求 及

2 2

2 20

e 12  lim .
sin

x

x

x
x x





 
、求极限



2 2

13 d .
(2 1) 1

x
x x 

、求不定积分

2
1

4 lim sin .
n

n i

i i
n n


、求极限

5  ln ln .y x y x x 、过原点作曲线 的切线，求曲线 与切线及 轴围成图形的面积

26  4 4 e *xy y x y  、求方程 的特解 .

四、综合题(每题 10 分，共 20 分)
2

2

11  ( ) lim( ), (1) ( ) (2) ( )
1

n

nn

xf x x f x f x
x





、设 求 ； 求 的间断点并分类.

0 0 0
2 ( ) ( )d ( )d ( )d e 1 ( ).

x x x xf x f t t x f t t tf t t f x     、设 可导且满足 ，求

五、证明题(每题 8分，共 8 分)

( ) [  )   (  ) ( ) 0

( ) ( ) :  ( ) (  ) .

f x a a f x

f x f aF x a
x a

    


  



设函数 在 ， 上连续，在 ， 内 ，

证明 在 ， 内单调增加



高等数学(A)I 期末考试试卷(四)

一、填空题(每题 4 分，共 28 分)
1

3(1 2 ) 01 ( ) 0 ______
0

xx xf x x a
a x

    
 

，、函数 在点 处连续，则

，

2  6 (2 3) ____________________xy 、曲线 在点 ，处的切线方程为

3

arctan d
3  ( ) ______________

6 d
x t t y

y y x
y t t x
 

   
、设方程 确定函数 ，则

2

4  ________________
2

xy
x




、曲线 的斜渐近线方程为

5  d _______________
1

x x
x


、不定积分

23
0

6  tan d _________x x


、定积分

5
0

7  e d _______x x
  、无穷积分

二解答题(每题 8 分，共 40 分)

2 21  lim ( 2 1 3).
x

x x x x


    、求极限

2

2

12 arctan d .
1

xy y
x





、设 ，求

0

e e 23  lim .
sin

x x

x

x
x x





 


、求极限

2

14  d
1

x
x x
、求不定积分 .

4
0

5  cos 2 dx x x


、求定积分 .

三、综合题(每题 12 分，共 24 分)

3 211  ( ) 1 (1) ( ) (2) ( )
3

f x x x f x y f x   、设 ， 求函数 的极值； 求曲线 的拐点.

2 12  4x y y x x
x

  、求由曲线 ， 及直线 围成平面图形的面积及该平面图形绕 轴

旋转一周所形成的旋转体的体积.

四、证明题(8 分)

( ) [0  1]   (0  1) (0) (1) 0

:  (0  1) 4 ( ) ( ) 0.

f x f f

f f  

 

  

设函数 在 ， 上连续，在 ， 内可导，且 ，

证明 至少存在一点 ， ，使


